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Opgave 1

De functies f : R3 → R3 en g : R3 → R3 zijn gegeven door

f(x, y, z) := (1 + xy + y2, z2 + 4, x3 + x4)

en
g(x, y, z) := (y2 + 3x− xyz, z + xy + x4, 1− x− y − z)

Bereken de afgeleide van f ◦ g in het punt (0, 0, 0).

Opgave 2

De functie f : R2 → R is gegeven door

f(x, y) :=

{
0 als x = 0
xy sin 1

x als x 6= 0

Voor welke punten (x, y) bestaat de afgeleide Df(x, y) van f? Bereken dan ook de waarde van
Df(x, y). Motiveer het antwoord.

Opgave 3

Geef een voorbeeld van een functie f : R2 → R, f ∈ C1(R2), zodat de tweede orde partiele afgeleiden
∂2f/∂x∂y en ∂2f/∂y∂x overal bestaan, maar zodat

∃(x, y) ∈ R2 :
∂2f

∂x∂y
(x, y) 6= ∂2f

∂y∂x
(x, y)

Opgave 4

Bewijs dat ieder continue functie f : [0, 1]→ R uniform continu is.

Opgave 5

Bewijs dat de functie

f(t) :=
∫ ∞

1

e−x2
xtdx

continu is op R.

Opgave 6

De functies fn : R≥0 → R zijn gegeven door

fn(x) := arctan(x− n).

Bereken de limieten
lim

n→∞
fn en lim

n→−∞
fn

Zijn deze rijen van functies uniform convergent op R≥0? leg je antwoord uit.


